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Òåîðèÿ ëèíåé÷àòûõ ïîâåðõíîñòåé â E3 ÿâëÿåòñÿ õîðîøî ðàçâèòîé îá-
ëàñòüþ â äèôôåðåíöèàëüíîé ãåîìåòðèè åâêëèäîâîãî ïðîñòðàíñòâà. Èìåþò-
ñÿ ïîäðîáíûå îáçîðû ýòîé òåîðèè â êíèãàõ Â.Ô.Êàãàíà [1], Â.È.Øóëèêîâñ-
êîãî [2], è äð.

Â äîêëàäå áóäóò ðàññìoòðåíû íåêîòîðûå ëîêàëüíûå è ãëîáàëüíûå ñâîé-
ñòâà ëèíåé÷àòûõ ïîâåðõíîñòåé â E4.

Ïóñòü 
 - íåêîòîðàÿ êðèâàÿ â E4 ñ ðàäèóñ-âåêòîðîì �(t), ãäå t - äëèíà
äóãè è �1, �2, �3, �4 - åå íàòóðàëüíûé áàçèñ Ôðåíå. Âîçüìåì åäèíè÷íîå âåê-
òîðíîå ïîëå a(t) âäîëü êðèâîé 
, òàêîå ÷òî a(t) åñòü ëèíåéíàÿ êîìáèíàöèÿ
âåêòîðîâ �2, �3, �4 â ñîîòâåòñòâóþùåé òî÷êå êðèâîé.

Ðàññìàòðèâàåòñÿ ëèíåé÷àòàÿ ïîâåðõíîñòü â E4 ñ ðàäèóñ-âåêòîðîì

r(t; u) = �(t) + ua(t):

Íà ñëó÷àé òàêèõ ëèíåé÷àòûõ ïîâåðõíîñòåé â ÷åòûðåõìåðíîì ïðîñòðàíñò-
âå åñòåñòâåííûì îáðàçîì ïåðåíîñÿòñÿ íåêîòîðûå èçâåñòíûå ïîíÿòèÿ è óò-
âåðæäåíèÿ, ñâÿçàííûå, íàïðèìåð, ñî ñòðèêöèîííîé ëèíèåé, ãàóññîâîé êðè-
âèçíîé è ò.ä. Â ÷àñòíîñòè, ïðîàíàëèçèðîâàíî ïîâåäåíèå ãàóññîâîé êðèâèçíû
íà ïîëíûõ ëèíåé÷àòûõ ïîâåðõíîñòÿõ. Äîêàçàíà

Òåîðåìà 1. Ìîäóëü èíòåãðàëà îò ãàóññîâîé êðèâèçíû ðåãóëÿðíîé ëè-

íåé÷àòîé ïîâåðõíîñòè F 2 â E4 ãîìåîìîðôíîé öèëèíäðó, ðàâåí óäâîåííîé

äëèíå � ñôåðè÷åñêîé êðèâîé, îïèñûâàåìîé êîíöîì âåêòîðà íàïðàâëåíèÿ

a(t) ïðÿìîëèíåéíûõ îáðàçóþùèõ:

j

Z Z
Kdsj = 2�

Òàêæå ðàññìîòðåíî ïîâåäåíèå ãàóññîâà êðó÷åíèÿ �Ã, êîòîðîå ÿâëÿåòñÿ
åäèíñòâåííûì èíâàðèàíòîì íîðìàëüíîé ñâÿçíîñòè ïîâåðõíîñòè, àíàëîãè÷-
íûì êðèâèçíå êàñàòåëüíîé ñâÿçíîñòè, òî åñòü ãàóññîâîé êðèâèçíå.

Òåîðåìà 2. Ïîëíàÿ ðåãóëÿðíàÿ ëèíåé÷àòàÿ ïîâåðõíîñòü â E4 ñ íóëåâûì

ãàóññîâûì êðó÷åíèåì ëèáî ëåæèò â E3, ëèáî èìååò íàïðàâëÿþùóþ êðèâóþ
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, ëåæàùóþ â E3 è ïðÿìîëèíåéíóþ îáðàçóþùóþ, ïàðàëëåëüíóþ ïîñòîÿí-

íîìó âåêòîðó e4.
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